
Analyse (4) 1gc 18 octobre 2006

Fonction dérivée –Études de fonctions

Exercice 1 : Équation de la tangenteà une courbe de fonction
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Le but de cet exercice est de déterminer la formule ǵeńerale donnant l’́equation, en
un point donńe, de la tangentèa une courbe de fonction.

Soit a un nombre ŕeel fixé. On noteCf la courbe repŕesentative de la fonctionf , A le
point deCf d’abscissea, etT la tangentèa la courbeCf au pointA.

1. Déterminer les coordonnées du pointA.

2. Donner, en fonction def et dea, le coefficient directeur de la tangenteT.

3. À l’aide des questions préćedentes, d́eterminer unéequation deT. Montrer que
cetteéquation peut se mettre sous la forme

y = f 0(a)(x� a) + f (a) :
Exercice 2 : Études de fonctions

Dresser le tableau de variation des fonctions suivantes :

a) f (x) = 2x2 + 7x� 3 b) f (x) = �x2 + 5x� 4 c) f (x) =
2x� 1
x� 1

Exercice 3 : Variations de fonctions polyn̂omes

Pour chacune des fonctions polynômes f suivantes, d́efinies et d́erivables surR, déterminer la fonction d́erivée f 0,
étudier le signe def 0, puis dresser le tableau de variation de la fonctionf .

a) f (x) = 3x2 + 4x + 1

b) f (x) = x2

4 � 1
3x + 4

c) f (x) = 1
3x3 + 1

2x2 + 4x� 3

d) f (x) = (3x� 1)(�2x+ 3)

e) f (x) = (3x + 1)2

f ) f (x) = (x + 3)(x2 + 1)

Exercice 4 : Étude d’une fonction polynôme de degŕe 3

On consid̀ere la fonctionf définie surR par

f (x) =
2
3

x3 � 4x2 + 6x� 4;
et on appelleCf sa courbe représentative dans le plan muni d’un repère (O;~ı;~j).

1. Déterminer la fonction d́erivée f 0 de f .

2. Étudier le signe de la fonction dérivée.

3. Déduire des questions préćedentes le tableau de variation de la fonctionf .

4. Combien la courbeCf admet-elle de tangentes horizontales (préciser et justifier).

5. Repŕesenter la courbeCf dans le plan, avec ses tangentes remarquables;

Exercice 5 : Coefficients ind́eterminés

On consid̀ereCf , la courbe repŕesentative de la fonctionf définie surR par

f (x) = ax2 + bx+ c

où a, b et c sont des constantes réelles fix́ees.

Sachant queCf passe par les pointsA(2;�1) etB(0; 3), et qu’elle admet une tangente horizontale enA, déterminer les
coefficientsa, b et c.


